
 

基于 k-means 聚类与泰森去丛聚的
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摘要：在总结前人常用的区域水位变化值计算方法的基础上，结合 k-means聚类分析、泰森多边形去丛聚和水均

衡法等方法，提出一种基于群井多年连续观测水位数据和储变量数据求解代表性地下水位的新方法，并在数值模

拟算例与实例研究区分别进行了计算和验证。结果表明：在算例中使用本方法得到的代表性地下水位结果与传

统水均衡法计算结果相比准确度可达 90.5%；在实例计算中使用定兴县 8口井连续 5年水位数据和储变量数据计

算得到定兴县 2019年代表性地下水位变化值为 0.16 m，相较水均衡法计算结果新方法的准确度达到 93.3%，算例

与实例结果均较为准确，计算结果可用于代表性地下水位变化值快速、科学表征，在实际工作中能够有效简化代

表性地下水位变化的计算工作并为结果提供科学依据。
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地下水位动态变化是地下水资源储量变化的直

观体现，也是研究地下水赋存与演变特征的基础信

息[1]，获取地下水位数据是解决水资源问题的重要

工作之一[2]。实际工作中，单井水位变化特征受区

域补排特点和水文地质条件约束，区域内各井点处

水位随该区域地下水储量变化的规律不尽相同[3-4]。

地下水位变化情况目前已成为水利部、地方政府和

相关单位开展地下水超采治理评估的主要依据[5-7]。

如何获取能够准确描述区域整体水位变化状况的

代表值成为亟待解决的关键问题。本研究在总结

常用方法的基础上，使用 k-means聚类分析对井群

进行分类、泰森多边形去丛聚确定单井影响范围，

与传统水均衡法计算的水位变化值相结合建立群

井观测水位数据和区域地下水储变量数据间的相

关关系，充分利用调查资料进行分析和计算并为井

群分配合理的权重值，达到在实际工作中能够利用

权重值与各井新的观测水位数据快速计算区域代

表性地下水位变化值的目的，相对传统求解方法具

有更高的简便性。
  

1    研究现状

前人研究工作中主要使用如下 4种方法表征区

域地下水位变化：水位变化平均法、水位变化状况
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统计法、水均衡计算法和数值模拟法，在简便性和

准确性上 4种方法各有优劣。水位变化平均法和水

位变化状况统计法两种方法直接基于统计数据进

行分析，对含水层结构、补排条件和水位变化之间

的关系阐述不足，工作量虽小、准确性差；水均衡计

算法基于区域储变量算得代表性水位，考虑了计算

区内补排条件，准确性较高，但具有数据统计量大、

种类多的缺点；数值模拟法通过建立模型模拟和刻

画区域水位变化状况，在几种方法里准确性最高，

缺点是建立模型需要大量参数支持和长时间的拟

合验证工作。表 1给出了 4种方法的核心思想以及

在实际应用过程中的优缺点。  

2    研究方法

本研究利用观测井连续观测数据，结合 k  -
means聚类算法、泰森多边形去丛聚和水均衡法构

建群井水位变化与区域储变量间的线性关系求解

代表性地下水位变化值，其求解思路见图 1。
 

确定井数量 n 和监测数据连续年份 m

利用泰森多边形法
确定各类别所占面积

在各类别中建立单井水位变差与区
域水均衡计算地下水储变量之间的

线性方程组

求解线性方程组得唯一解

研究区地下水位动态变化表征值

n≤m?

建立单井水位变差与水均
衡计算地下水储变量之间

的线性方程组

对 n>m 的井群进行
聚类分析分为 m 类

是

是

否

否各类中
n≤m?

图 1　研究思路

Fig. 1　Research flow chart

判断观测井群数量与水位监测数据连续周期数

之间的关系。当观测井数量 n 小于或等于连续监测

年数 m 时，可直接建立方程组进行求解。

实际工作中常见 n 大于 m 的情况，此时线性方

程组中自变量数多于方程数，建立的方程组为超定

方程，无法直接解得单井权重值。为解决这一问题，

本次研究引入 k-means聚类算法和泰森多边形去丛

聚方法对单井和聚类后的虚拟观测井控制范围进

行聚类分析，将单一方程多步求解确定唯一权重值，

进而计算代表性地下水位变化值。其一般步骤为：

根据井数 n 和监测数据年数 m 利用 k-means

方法进行聚类，直至 n≤m；

在各类别中利用泰森多边形方法确定单井控制

面积；

建立以各分类中单井观测水位为自变量、以水

均衡法计算水位值作为因变量的线性方程组；

汇总各井在各自分类中的权重值，计算单井在

全区井群中的权重值；

根据单井分配权重值计算研究区代表性地下水

位变化值。

以下具体解释在代表性地下水位变化值求解过

程中的三个相互关联的重要方法。  

2.1    线性方程组计算单井权重

对于分布在同一区域内的多个水文观测井，观

测水位的变化是连续且相互关联的[16]，根据这一特

点，已知 m 个连续年间 n 口井各自的水位变化值，

可以建立观测值与计算值的线性方程组。建立的

线性方程组用于描述群井观测水位变化值与水均

表 1　4 种区域地下水位变化表征方法统计
Tab. 1　 Characterization methods for groundwater level change in four regions

方法名称 核心思想 优点 缺点

水位变化平均法
将群井监测水位数据按含水层分类后加

和平均代表区域地下水位的变化[9-10]

具有简便性和直接性，广泛应用于生产

单位[11-12]

对水位变化分析评价不全面，科学性

较差
水位变化状况统计法

统计群井监测水位数据，用群井发生相同

水位变化的个数代表区域地下水位的变

化趋势[8]

水均衡计算法
建立水均衡方程利用调查统计获取的源

汇项数据间接求取研究区水位变化值[13]

同时完成研究区水文地质条件分析和

水位变化值求解，计算结果具有科学性

数据获取工作量大、种类多而精度

不一，不便于直接快速获取结果[14]

数值模拟法

建立研究区三维地下水数值模拟模型，模

拟地下水流场在时间尺度上的变化过程，

刻画研究区地下水流场的动态变化情况[15-16]

全面直观地反映流场变化过程及各单井

水位变化与整体水位变化之间的关系，

计算结果精度高

需要大量数据支撑，建模工作持续时

间较长，成本高，不适合快速获取研

究区水位变化值
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衡法计算的水位变化值之间的关系：

α11 x1+α21 x2+α31 x3+ · · ·+αn1xn = X̄1

α12 x1+α22 x2+α32 x3+ · · ·+αn2xn = X̄2

...
α1mx1+α2mx2+α3mx3+ · · ·+αnm xn = X̄m

（1）

X̄m

式中：αnm 为第 n 口井 m 年的观测水位变化值，m；xn

为第 n 口井的单井权重值； 为第 m 年根据水均衡

法算得的水位变化值，m。

式（1）亦可矩阵化表述为
α11 α21 · · · αn1

α12 α22 · · · αn2

...
...

...
α1m α2m · · · αnm




x1

x2

...
xn

 =


X̄1

X̄2

...

X̄m

 （2）

解上述方程组即可得到单井的权重值，根据线

性方程组解的规律（或行列式值的特征），在去除等

比例项后自变量个数与方程个数相等（即系数矩阵

满秩）时方程有唯一解[17-18]。此时便可获得单井的

权重值，利用该系数向量便可在后续工作中直接利

用井群观测水位变化值计算出区域的代表性地下

水位变化值，即：

X̄′ = α′1x1+α
′
2 x2+α

′
3x3+ · · ·+α′nxn （3）

X̄′
式中：α′ n 为第 n 口井的年水位变动观测值，m；xn 为

第 n 口井的单井权重值； 为计算年代表性地下水

位变化值，m。

当观测井数 n 大于连续观察年数 m 时，为保证

方程组成立且有唯一解，使用 k-means聚类方法对

井群进行分类降维后将一类井视为一个自变量构

建方程组分步求解。  

2.2    k-means 聚类方法

k-means聚类算法是一种无监督学习方法，是人

工智能机器学习领域近年来常用的分类方法之一，

最早由 MacQueen提出 [19]。其训练过程为：根据多

维度样本数据集中各样本间欧几里得距离分析样

本之间的相似性，在同条件下对样本进行判断，将

样本点与中心点欧几里得距离较近的数据聚为一

簇，每组数据有多个中心点，从而可形成多个簇。

每一个簇的样本相似度与其他簇内样本相比相似

度较高，经过多次训练，最终可得到几个整体差异

性较高的不同簇以实现聚类[20]，k-means聚类算法相

较于其他分类或聚类法具有客观性、科学性、广泛

性等优点[21]，聚类可用的维度（即参考特征的个数）

相对灵活，与其他数学方法相结合的研究效果较

好[22-23]，在气象科学[24-26]、煤炭工业科学[21, 27]、环境保

护与污染治理[28-30] 以及水文地质学 [31] 等许多领域

已有效果较好的应用实例。

本研究为解决由观测井数量多于连续年数据

（即 n>m）造成的方程组无解问题，以井群观测值为

基础数据，利用 k-means方法对井群进行聚类。在

聚类后的 m 类井群中分别求得各类别中单井在该

井群中的权重值，再将每一类整体作为一个虚拟井，

类别数作为井数进行多次求解，最终得到单井在全

部井群中的权重值。

k-means聚类算法具体实现步骤如下：

给出待聚类的多维数据集，根据数据先验经验（

如观测井数量和数据连续年）选择合适的聚类数

值 k：
X =
{
x | xi j ∈ R, i = 0,1,2,3 · · · ,n; j = q

}
,

k = 1,2,3,4, · · · ,m （4）

式中：xij 为多维向量；n 为样本总个数；q 为样本维度。

从数据集 X 中随机选取 K 个样本作为初始聚

类中心，分别计算其他所有样本点与确定的初始聚

类中心间的欧氏距离[32]，以最短距离作为判断标准

将各样本分别聚入该簇中，两点欧氏距离计算如下：

d =

√√ q∑
j=1

(
xi j− x̄k j

)2
（5）

x̄k j式中：  为第 k 簇初始聚类中心。

聚类完成之后，在新的每类数据中重新计算出

新的聚类中心点，再次判断新的聚类中心与该簇中

其他样本间是否满足给定的限制：若满足则聚类完

成，输出最终的聚类中心；若不满足，则将新的聚类

中心作为初始，再次进行聚类，直到达到限制要求[32-33]。

通常，限制条件通过规定误差平方和的值来规定，

误差平方和计算如下：

E =
m∑

i=1

∑
x∈Ci

d （6）

式中：Ci 为第 i 簇样本。

在使用 k-means聚类算法对井群进行聚类后，

需要利用泰森多边形法确定各单井的影响面积。  

2.3    泰森多边形方法

为了构建用于支撑方程构建和权重值计算工作

的均衡分区，需要对研究区进行去丛聚处理，确定

各单井在井群中对应的影响范围。泰森多边形是

一种广泛应用于定性分析、统计分析、邻近分析等

研究的多边形去丛聚方法，其最早由荷兰气候学家

A.H.Thiessen 提出并用于计算基于离散分布气象站

记录的降雨量的地区平均降雨量[34-36]，在去丛聚过
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程中具有较高的精确度。使用泰森多边形去丛聚

法对研究区面积进行分割，计算各观测井所在分区

的面积，进而使用水均衡法计算各分区水位变化值。

泰森多边形去丛聚法主要步骤如下：

连接相邻观测井构成三角形网格；

对于每个独立的三角形网格，作其各边的中垂

线，全部中垂线围成一个新的多边形网；

每一个独立多边形网格中包含唯一单井，此时

该多边形网格所包围的区域即为该井对应的控制

范围。

利用上述方法确定各单井的控制范围以及聚类

后某个井群的总控制范围，使用水均衡法计算分区

水位变化值，将结果用于权重值计算方程组。  

3    算例分析
  

3.1    算例模型构建

使用 GMS软件建立单元格大小为 70×70单位

长度，共约 7 000个单元的理想情境算例模型。研

究区渗透系数设定为 10 m/d；给水度设定为 0.3；源
汇项部分以降雨入渗量为主要补给项，排泄项主要

为面状开采；应力期设定为 5 年。考虑实际工作中

与算例区域面积大小相近的范围内井的分布情况，

随机选择 5个点位作为观测点，使用泰森多边形法

对研究区进行分割作为均衡分区见图 2。运行算例

模型并记录算例区 5 年内每年年末时观测点水位数

据，逐年作差获取观测点 4组水位变差值，同时根据

补给量和排泄量计算逐年地下水储变量并根据泰

森多边形法分割的均衡区计算各均衡区水位的变

化值，见表 2。
 

观测点位置
研究区边界
泰森多边形分区边界

图 2　算例研究区概况

Fig. 2　Overview diagram of case study area
 

根据算例研究区概况和观测点数量建立线性方

程组。算例中 n=5，m=3，此时需要进行两次三元线

性方程组求解的过程，使用 k-means算法对观测点

位置信息（西安 80坐标系，大地坐标）进行聚类分析，

算法生成的观测点位置信息和聚类结果见图 3。初

次求解时将图 3（b）中第Ⅱ类中 2、3、4号 3个观测

点位的数据代入方程组中进行求解；第二次求解时，

将第Ⅰ类中 1号、第Ⅱ类整体的以及第Ⅲ类中的 5

号观测点位数据代入方程求解。
  

3.2    算例结果

使用上述计算方法对算例数据进行计算，其中

前 3组变差数据用于观测水位加权计算，第 4组数

据代入计算结果与实际值对比作为验证。代入求

解后解得一组权重值见表 3。

利用观测点第 5年水位变差数据和解得的水位

变化权重值进行计算，得到第 5年研究区整体水位

变差为 0.23 m；同时利用水均衡法计算第 5年研究

区整体水位变差为 0.21 m。两者计算结果相差 0.02 m，

误差为 9.5%，在算例中新方法的计算结果较为准确，

说明该方法的在理想情境下的计算结果具有效性。

而当观测井数 n 大于连续观察年数 m 的区域时需

对井群进行聚类和分步方程计算。  

表 2　算例研究区模拟水位及计算水位变差
Tab. 2　Simulated water level and calculated water level variation in case study area

观测井编号
各应力期观测点水位变差/m 各应力期水均衡法计算水位变差/m

1 2 3 4 1 2 3 4

1 0.08 −0.68 0.31 −0.14

0.59 0.76 0.79 0.832 −0.26 0.35 −0.40 0.30

3 −0.19 0.41 −0.32 0.34

4 −0.36 0.33 −0.37 0.32 0.81 0.84 0.87 0.92

5 −0.44 0.25 −0.26 0.29 0.74 0.86 0.88 0.89
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4    实例应用分析

为进一步验证方法的可行性和实用性，本次研

究选取基础资料较为完整的定兴县行政单元作为

实例研究区进行实例应用分析。
  

4.1    定兴县模型构建

收集定兴县内共 8口观测井 2015−2019年连

续 5年年末时的观测水位数据用于计算 4年的水位

变差值，根据观测井在县区内的分布情况构建基于

泰森多边形法分割的均衡分区，整理研究区内 2016−

2019年连续 4年的各项源汇项数据。研究区内地

下水自西北向东南流动，西北部边界为侧向流入边

界，东南为人工流出边界，降雨入渗是主要的补水

项，人工开采是主要排泄项，多数地区给水度分布

在 0.08～0.10，靠近西北部边界处可达 0.18，渗透系

数自西北山前 150  m/d左右向东南逐渐下降到

20 m/d。根据水均衡法计算区域储变量，进而可算

得各均衡区和研究区整体水位变差值。研究区连

续年模拟水位变差及计算水位变差数据见表 4，研

究区给水度分区和均衡分区见图 4。

根据实例研究区概况和观测点数量建立线性方

程组。此时 n=8，m=3，需要进行三次三元线性方程

组求解和一次二元线性方程组求解，使用 k-means
算法对观测点位置信息（西安 80坐标系，大地坐标）

进行聚类分析，聚类结果如图 5所示，分别构建和求

解第Ⅰ、Ⅱ、Ⅲ类中观测井数据的线性方程组，再

将 3个类别视为 3个虚拟观测井，利用计算水位变

差值代入方程中求解各分类集合在整体中的权重

值，最后利用各观测井在分类集合中的权重值和各

分类在整体中的权重值算得各观测井的地下水动

态变化权重值。  

4.2    结果分析

使用上述计算方法对实例数据进行计算，其中

前 4年变差数据用于观测井权重值计算，第 5年数

据代入得到的权重值矩阵与实际值对比作为验证。

代入求解后解得一组权重值见图 6和表 5。
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图 3　k-means聚类算法观测点位置及聚类结果

Fig. 3　K-means clustering algorithm observation point location and clustering results

表 3　算例观测点水位变化权重值
Tab. 3　Weight value of water level change of

observation well in example

观测点编号 1 2 3 4 5

权重值 0.360 0.186 0.301 0.080 0.354

表 4　2016—2019 年定兴县模拟水位及计算水位变差
Tab. 4　Simulated water level and calculated variation of water level in Dingxing County from 2016 to 2019

观测井编号
观测点水位变差/m 水均衡法计算水位变差/m

2016 2017 2018 2019 2016 2017 2018 2019

1 −0.92 −0.67 −0.11 −0.07

−0.94 −0.76 −0.03 −0.112 −0.99 −0.87 −0.14 −0.16

3 −0.54 −0.48 −0.01 −0.20

4 −0.83 −0.35 −0.13 0.31

−1.48 −0.72 −0.26 0.405 −1.00 −0.63 −0.06 0.28

7 −0.56 −0.12 −0.23 0.17

6 −0.66 −0.26 −0.33 −0.09
−0.83 −0.49 −0.03 0.09

8 −0.51 −0.30 −0.07 −0.04
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由图 6可知：位于研究区西北部的 4号井和中

部的 6号井权重值均小于 0.1，说明该点水位变差对

整体区域水位变化的计算结果影响较小；东部的 3
号井和 8号井权重值接近 1.5，对计算结果的影响较

大；西南部的 5号井和 7号井权重值则均在 1左右。

聚类结果：1、2、3号井位于第Ⅰ类内，3号和 1号井

处水位变化情况与分区整体水位动态呈正相关，2

号井则呈负相关，根据权重值绝对值的大小分析得

出 3号井处水位变化对该分类整体水位变化的影响

最大；4、5、7号井位于第Ⅱ类内，其中 4号井对该

分类整体水位变化的影响较小，5号和 7号井影响

较大；6号和 8号井属于第Ⅲ类，该分类范围内整体

水位变化主要受 8号井处水位变化的影响，6号井

处水位变化对整体几乎没有影响。

综合上述 3个分区各单井获得的权重值，结合

观测井第 5年水位变差数据，利用公式（3）计算得到

第 5年研究区整体水位变差为 0.16 m；而利用水均

衡法计算水位值得到的第 5年研究区整体水位变差

为 0.15 m。两者计算结果相差 0.01 m，误差为 6.7%，

在实例中新方法的计算结果较为准确。在实验中

发现误差的主要来源有两个：一是在计算区域水位

变化时由水均衡法带来的计算误差，水均衡法先将

区域概化为柱状的不规则四面体，根据柱状体内水

量变化的体积与柱状体的横截面面积来计算水位

变化值，在这一过程中将复杂的地质条件合并简化

时会产生误差；另一个误差主要来源于监测井水位

的获取，各井水位数据的测量误差对最终计算结果

影响程度由该井的权重值决定。除此以外，井群的

排布和密度对于计算结果亦有影响，在同一地区内

增加或减少部分井或调整统计点位对于计算结果

的影响程度会成为下一步重要的研究方向。  

5    结论与讨论

本研究将 k-means聚类分析、泰森多边形去丛

聚和传统的水均衡计算法相结合，以实际水位监测

数据为基础提出一套计算代表性地下水位变化值

(a) 研究区给水度分区 (b) 研究区均衡分区
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图 4　定兴县研究区概况

Fig. 4　Overview map of research area in Dingxing County
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图 5　研究区 k-means聚类算法聚类结果

Fig. 5　K-means clustering algorithm clustering results in research area
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图 6　研究区 2019年水位变差及各点权重值

Fig. 6　Variation of water level and weighting values of each point
in the study area in 2019

表 5　实例观测井水位变化权重值
Tab. 5　Weight value of water level change in case observation well

观测井编号 1 2 3 4 5 6 7 8

权重值 0.568 −0.330 1.389 0.062 1.075 −0.011 0.942 1.414
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的系统方法，通过算例和实例对方法的准确性和实

用性进行了验证，算例研究区中该方法较水均衡法

计算水位变化值误差为 9.5%，在定兴县实例研究区

这一误差结果为 6.7%，结果均较为准确，同时在获

取结果的过程中考虑了水文地质条件和地下水位

变差，相较于水位变化平均法和水位变化状况统计

法新方法具有更高的合理性。

在实例研究区定兴县，对 8口观测井的 4年连

续水位变化数据和储变量数据进行计算，得到一组

系数：0.568、 −0.330、 1.389、 0.062、 1.075、 −0.011、
0.942、1.414。使用这一组系数与末年各井水位变

差值算得的定兴县 2019年区域水位变化为 0.16 m，

这与传统的水均衡法算得的结果仅相差 0.01 m，计

算结果准确度很高且数据统计工作量可极大减少。

该方法适用于连续年监测数据较少但观测井数

较多的地区，在井密度较小和井的分布极不均匀的

地区需根据实际情况增设观测井位以确保结果的

准确性。获取单井权重值后，可在之后的统计中直

接利用各井观测水位变化值与对应系数算得研究

区整体代表性地下水位变化值，据此对区域水位整

体变化进行评价，极大地减少了统计和评估的工作

量；同时，采用多种科学方法结合建立的方程描述

了具有不同地质条件的各井点处水位变化与区域

整体水位变化之间的相关性关系，与传统方法相比

能够给出更加准确和显著的超采治理工作效果，在

实际工作中具有较高的实用价值。
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Abstract: The dynamic  change  of  groundwater  level  is  an  intuitive  reflection  of  groundwater  reserve  change  and
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basic  information  for  studying  the  characteristics  of  groundwater  occurrence  and  evolution.  The  variation
characteristics  of  water  level  in  a  single  well  are  affected  by  supplementary  drainage  characteristics  and
hydrogeological  conditions.  The water  level  of  distributed wells at  different  points  may have different  trends with
total groundwater reserve changes in a region. How to obtain representative values which can describe the overall
regional water level changes becomes a key problem to be solved urgently.
      A  correlation  between  the  observed  water  level  of  multiple  wells  and  the  water  level  calculated  by  regional
groundwater  reservoir  variables  was constructed based on water  balance method.  The k-means clustering analysis
method and Thiessen polygon were used to solve the multi-solution problem caused by the gap between the number
of wells and the length of continuous water level observations of a single well. By solving the linear equation, a set
of weighting coefficients that can describe the relationship between a single well water level change and the whole
area water level change was obtained. These weighting coefficients and water level changes of corresponding wells
were used to quickly calculate regional representative groundwater level changes.
      A new method was  calculated  and validated  by  numerical  simulation  and regional  example.  The  results  show
that in an ideal example, using the water level variation data of five selected observation points and corresponding
weight values,  the annual variation of overall  water level was 0.23 m. The calculated result  was 0.02 m, different
from  the  verified  annual  water  level  variation  of  0.21  m  calculated  by  the  water  balance  method.  In  an  ideal
situation, the new method showed good accuracy and it reached 90.5%. In a typical area, a set of coefficients were
obtained  by  water  level  data  of  8  wells  in  Dingxing  County  for  5  consecutive  years  and  groundwater  storage
variable data. The representative groundwater level change in Dingxing County in 2019 was calculated as 0.16 m by
an  obtained  coefficient.  This  result  was  0.01  m  in  difference  from  that  of  the  water  balance  method,  with  an
accuracy of 93.3%.
      Based  on  actual  water  level  monitoring  data,  a  systematic  method  for  calculating  representative  groundwater
level changes was proposed in the new method by combining various methods. The accuracy and practicability of
the method were verified by ideal examples and in Dingxing County. In the ideal example, the error of this method
was  9.5%  compared  with  that  of  the  water  balance  method.  This  error  was  6.7%  in  the  calculation  result  taking
Dingxing  County  as  an  example.  New method  can  be  used  to  calculate  regional  representative  groundwater  level
changes.  During  the  experiment,  it  was  found  that  the  new  method  need  to  add  observation  wells  to  ensure  the
accuracy of results according to the actual situation in areas with less monitoring data but more observation wells or
less well distribution density or uneven distribution. After obtaining a set of weighting coefficients of a single well,
the observed water level change values and corresponding coefficients of each well can be directly used to calculate
the  groundwater  level  change values  of  the  whole  representative  groundwater  level  in  the  study area.  The overall
change in regional water level can be evaluated, which greatly reduces the workload of statistics and evaluation.

Key words: groundwater dynamics；k-means clustering；Thiessen polygon；representative water level；evaluation of
over exploitation control

康玮， 等　基于 k-means 聚类与泰森去丛聚的代表性地下水位计算方法
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